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Elementarni zadaci iz predmeta Euklidska geometrija 1

Trougao

Računanje uglova u trouglu

1. Težišnica i visina iz vrha A u �ABC djele ugao α na tri jednaka dijela. Koliki su uglovi trougla
�ABC.

2. U trouglu �ABC je �ABC = 2�BAC i težišna linija CM je normalna (ortogonalna) na BD ugla
�ABC. Odrediti uglove trougla �ABC.

3. Dat je jednakokraki - pravougli trougao �ABC s pravim uglom kod vrha C. Nad stranicom
(katetom) BC konstruisan je jednakostranični trougao �BCD (razlikovati dva slučaja, kad je tačka D sa
one strane prave p(A, B) sa koje nije tačka C i kad je tačka D sa one strane prave p(B, C) sa koje nije
tačka A). Izračunati veličinu ugla �ADB.

4. Na hipotenuzi AB pravouglog trougla �ABC date su tačke M i N tako da je AM = AC,
BN = BC i poredak A − N − M − B. Izračunati ugao �MCN.

5. Dat je jednakokraki trougao �ABC (AC = BC). Na kraku AC odabrane su dvije tačke M i N
tako da je �ABM ∼= �CBN i MN ∼= MB, pri čemu je tačka M bliža tački A nego tačka N . Koliki je
ugao �ABN?

6. Dat je jednakokraki trougao �ABC sa osnovicom BC tako da je ugao �BAC > 50◦. Na osnovici
BC data je tačka M takva da je ugao �BAM = 50◦, a na kraku AC tačka N takva da je AM ∼= AN .
Koliki je ugao �CMN .

7. U oštrouglom trouglu �ABC (AC < BC) visina hc = CC ′ i simetrala s = p(C, M) ugla γ
zaklapaju ugao od 9◦, a simetrale spoljašnjih uglova kod tjemena A i B sijeku se pod uglom od 61◦.
Odrediti uglove �ABC.

8. Nacrtati trougao �ABC, (β > α) i visinu hc iz vrha C. Tačku u kojoj visina hc iz vrha C siječe
pravu AB označimo sa E. Produžimo stranicu BC preko vrha C, te konstruiši simetralu vanjskog ugla uz
vrh C. Tačku u kojoj simetrala siječe pravu p(A, B) označi sa D. Ako je 1

2CD = CE, odrediti koliko je
β − α.

Dokazi u vezi trougla

1. Neka je I centar upisanog kruga �ABC, (AB < BC), tačka S centar opisanog kruga k oko trougla
�ABC i tačka M sredina stranice AC. Ako su P i N tačke dobijene presjekom prave p(M, S) i kruga k
(gdje su tačke B i N sa jedne strane, a tačka P sa druge strane prave p(A, C)), dokazati da je �BNI
pravougli trougao.

2. Neka je I centar upisanog kruga trougla �ABC (AB<BC), k krug opisan oko trougla �ABC i
tačka P presječna tačka poluprave pp[B, I) i kruga k. Dokazati da je �AIP jednakokraki.

3. Postoji li trougao čije su dužine visina ha = 2 cm, hb = 4 cm i hc = 6 cm?

3

4. Neka je I centar upisanog kruga trougla �ABC (AB<BC). Neka je k krug opisan oko trougla
�ABC i tačka P središte luka AC (kojem ne pripada tačka B) kruga k. Dokazati da I pripada duži BP .

5. Dokazati da su dva trougla �ABC i �A′B′C ′ podudarna ako je c = c′, hc = hc′ i tc = tc′ , gdje su
hc i hc′ visine, a tc i tc′ težišnice trougla �ABC i �A′B′C ′ redom na stranice c i c′.

6. Iz jednog tjemena oštrouglog trougla konstruisana je visina, iz drugog simetrala ugla a iz trećeg
težišna duž. Dokazati da trougao kojeg obrazuju njihove presječne tačke ne može biti jednkostraničan.

7. Dat je krug k sa centrom u tački S i prečnikom AB (A, B ∈ k, S ∈ AB). Na krugu k odrediti tačku
C tako da zbir duži AC + BC bude najveći. Odgovor obrazložiti.

Četverougao

Paralelogram

1. Definicija paralelograma: Paralelogram je četverougao ako i samo ako ima paralelne one stranice
koje su suprotne jedna drugoj. Koristeći isključivo ovu definiciju, teoreme o podudarnosti trouglova i
teoremu o podudarnosti uglova na transferzali dokazati sljedeću tvrdnju: Četverougao �ABCD je
paralelogram akko ima jedan par suprotnih stranica koje su istovremeno paralelne i podudarne.

2. Definicija paralelograma: Paralelogram je četverougao ako i samo ako ima paralelne one stranice
koje su suprotne jedna drugoj. Koristeći isključivo ovu definiciju i teoreme o podudarnosti trouglova
dokazati sljedeću tvrdnju: Četverougao �ABCD je paralelogram akko ima podudarne suprotne stranice.

3. Definicija paralelograma: Paralelogram je četverougao akko ima paralelne one stranice koje su
suprotne jedna drugoj. Koristeći isključivo ovu definiciju, teoreme o podudarnosti trouglova i teoremu o
podudarnosti uglova na transferzali, dokazati sljedeću tvrdnju: Četverougao �ABCD je paralelogram
akko mu se dijagonale polove.

4. Koristeći isključivo formulu za površinu pravouglog trougla (P = a·b
2 , gdje su a i b katete) izvesti

formulu za površinu paralelograma (P = a · h, gdje je AB = a, a h udaljenost između stranica AB i CD).

5. Svaka prava koja sadrži presjek dijagonala paralelograma i siječe jednu stranicu, siječe i suprotnu
stranicu. Njen odsječak je raspolovljen presječnom tačkom dijagonala. Dokazati.

Pravougaonik i kvadrat

1. Posmatrajmo površine devet različitih kvadrata P11, P12, P13, P21, P22, P23, P31, P32 i P33. Za ove
površine znamo da vrijedi jednakost P11 + P12 + P13 = P21 + P22 + P23 = P31 + P32 + P33 =
P11 + P21 + P31 = P12 + P22 + P32 = P13 + P23 + P33 = P11 + P22 + P33 = P13 + P22 + P31. Ako su P12 = 21,
P13 = 14, P23 = 19 i P31 = 20, diskutovati da li se mogu odrediti površine P11, P22 i P33.

2. Zadan je kvadrat �ABCD dužine stranice 1 dm. Naći poluprečnik kružnice koja dodiruje njegove
dvije stranice i prolazi kroz njegov jedan vrh.
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3. Pravougaonik je podjeljen na 9 manjih pravougaonika. Površine pet od njih
su 5, 3, 9, 2 i 2 cm2 (vidi sliku). Odrediti površinu pravougaonika.

Trapez

1. Definicija trapeza: Trapez je četverougao koji ima tačno jedan par paralelnih stranica. Obrazložiti
odgovor na pitanje: Da li je paralelogram trapez? Koristeći isključivo formulu za površinu pravouglog
trougla (P = ab

2 ) izvesti formulu za površinu trapeza (P = 1
2(a + c)h gdje su a i c dužine dvije paralelne

stranice, a h udaljenost između njih).

2. Ako su kraci trapeza međusobno normalni, dokazati da je zbir kvadrata osnovica jednak zbiru
kvadrata dijagonala.

3. Dijagonala razbija jednakokraki trapez na dva jednakokraka trougla. Odrediti uglove tog trapeza.

4. U jednakokrakom trapezu srednja linija ima dužinu 5 cm, a dijagonala je dva puta duža od srednje
linije. Kolika je površina tog trapeza?

Tetivni četverougao, centralni i periferiski ugao

1. Dokazati da je suma oštrog i tupog periferiskog ugla nad istom tetivom 180◦.

2. Dokazati da je ugao između tangente i tetive jednak periferiskom uglu nad tom tetivom.

Pravilni mnogouglovi

1. U dati pravilni šestougao upisati 8 podudarnih četverouglova (Prisjetimo se osobina pravilnog
šestougla: pravilan šestougao ima ABCDEF ima šest podudarnih stranica, šest podudarnih uglova, tri
para paralelnih suprotnih stranica (AB||ED, BC||EF, CD||AF ) i dijagonale AD, BE i CF se polove).
Obrazložiti ideju koja vas je dovela do rješenja.

2. Polazeći isključivo od formule za površinu pravouglog trougla (P = ab
2 ) izvesti formulu za površinu

pravilnog šestougla P = 3a2√
3

2 , gdje je a dužina stranice.

3. Pravilan šestougao je šestougao kod koga su podudarne sve stranice i podudarni svi uglovi. Dat je
pravilan šestougao ABCDEF. Polazeći od definicije pravilnog šestougla (pretpostavljajući da više ništa ne
znamo o pravilnom šestouglu) dokazati da se dijagonale AD, CF i BE sijeku u istoj tački S.
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Rotacija i osna simetrija

1. U �ABC je upisan krug k(I, r). Centar opisanog kruga k′′(M, r′′) oko �BCI nalazi se na presjeku
pp[A, I] i kruga k′(S, r′) koji je opisan oko �ABC. Spomenute krugove i trouglove nacrtati na proizvoljan
način. Nakon toga krug k preslikati osnom simetrijom s osom u pravoj p(C, M) gdje je M centar kruga k′′.

2. Jednakokraki trougao �ABC čiji je obim O = 64 cm, a visina na osovici ha = 24 cm rotirati oko
vrha B za ugao od 90◦ u pozitivnom smjeru. Izračunati površinu novonastalog rotiranog trougla.

3. Jednakokraki trapez �ABCD sa osnovicom AB = 7 cm rotirati oko tačke C za ugao od 120◦ u
pozitivnom smjeru.

Konstrukcija prave

1. Data je prava p, tačka A i oštar ugao α. Konstruisati pravu koja prolazi kroz datu tačku A (A �∈ p)
i siječe datu pravu p pod uglom α.

2. Kroz datu tačku M van date prave p konstruisati pravu koja siječe datu pravu pod uglom od 20◦.
(Ugao od 20◦ konstruisati približno tačno.)

3. Dat je trougao �ABC. Konstruisati pravu p koja je jednako udaljena od vrhova A, B i C datog
trougla.

Konstrukcija trougla i četverougla

1. Konstruisati pravougli trougao kome je data hipotenuza i jedan oštar ugao.

2. Konstruisati pravougli trougao �ABC ako su poznati kateta b i visina hc koja odgovara hipotenuzi
c.

3. Konstruisati četverougao �ABCD ako su date dužine njegovih stranica AB = 8 cm, BC = 6 cm,
CD = 5 cm i AD = 7 cm. Da li se u ovaj četverougao može upisati krug?

Razni zadaci

1. Težišnica i visina iz vrha A u �ABC djele ugao α na tri jednaka dijela. Koliki su uglovi trougla
�ABC.

2. Dat je krug k1(O1, r1) i u njegovoj unutrašnjosti krug k2(O2, r2) takav da dodiruje krug k1 u tački
P . Dokazati da su tačke O1, O2 i P kolinearne.

3. Tačka D je podnožje visine koja odgovara hipotenuzi AB pravouglog trougla �ABC, a M i N su
redom sredine duži CD i BD. Dokazati da p(A, M)⊥p(C, N).
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4. Na pravoj p(A, B) trougla �ABC data je tačka M takva da je A − B − M i BM ∼= BC. Dokazati
da je prava p(M, C) paralelna simetrali ugla.

5. U četverougao �ABCD je AB < BC < CD < AD i svake dvije susjedne stranice se razlikuju za
2 cm (izuzev AB i AD). Naći površinu četverougla, ako mu je obim 36 cm i ako dijagonala AC pripada
simetrali ugla �BAD.

6. Date su dvije paralelne prave a i b, date su tačke A ∈ a, B ∈ b i tačka C koja se nalazi "između"
pravih a i b. Ako je �CAa = 30◦ i �CBb = 45◦ izračunati ugao �ACB.

7. Neka je k krug koji je opisan oko trougla �ABC, AB < AC i neka je tačka N središte luka AC
(kojem pripada i tačka B) kruga k. Dalje, neka je M središte duži AC i P �= N tačka presjeka prave
p(N, M) i opisanog kruga. Dokazati da je NP prečnik opisanog kruga.
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Euklidska geometrija 1

1. Nabrojati svih pet stavova o podudarnosti trouglova! Koju dodatnu osobinu stav SSU
mora zadovoljiti?

2. Četverougao je tetivni akko...
3. Kako glasi prvi potreban i dovoljan uslov da bi četverougao bio tetivni (zbir dva

naspremna ugla...).
4. Kako glasi drugi potreban i dovoljan uslov da bi četverougao bio tetivni (uglovi koji

gledaju na...).
5. Četverougao je paralelogram akko ima paralelne one stranice...
6. Kako glasi prvi potreban i dovoljan uslov da bi četverougao bio paralelogram

(četverougao je paralelogram akko ima podudrne one stranice......)
7. Kako glasi drugi potreban i dovoljan uslov da bi četverougao bio paralelogram

(četverougao je paralelogram akko ima najmanje jedan par suprotnih stranica koje su
istovremeno...)

8. Kako glasi treći potreban i dovoljan uslov da bi četverougao bio paralelogram
(četverougao je paralelogram akko mu se dijagonale...)

9. Kako glase definicije centralnog ugla nad tetivom, centralnog ugla nad lukom,
periferiskog ugla nad tetivom, periferiskog ugla nad lukom (centralni ugao nad tetivom je
ugao čiji se vrh nalazi na centru kruga a njegovi kraci prolaze kroz krajnje tačke tetive...)

10. U kakvom su odnosu centralni i periferiski ugao nad tetivom?
11. Zbir oštrog i tupog periferiskog ugla nad istom tetivom iznosi...
12. Šta je π? Šta je stepen? Šta je pravi ugao? Kako pomoću šestara podjeliti ugao na tri

dijela sa približnom tačnošću?
13. Šta je srednja linija trougla i koje osobine ima?
14. Kakvu osobinu imaju odsječi tangenti na krug?
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Elementarni zadaci iz Euklidske geometrije II

Sličnost trouglova

1. Neka su dati krugovi k1(O1, r1), k2(O2, r2) i k3(O3, r3) takvi da k1 dodiruje krug k2 u tački P , k2
dodiruje krug k3 u tački Q, a k1 i k3 nemaju zajedničkih tački. Na pravoj p(O1, O3) date su tačke M i N
takve da M ∈ k1, N ∈ k3 i važi poredak M − O1 − O3 − N . Neka je {T} = p(O1, O3) ∩ p(P, Q). Dokazati
da su trouglovi �TNQ i �TPM slični.

2. Neka je I centar upisanog kruga �ABC (AB < BC), tačka S centar opisanog kruga k oko trougla
�ABC, M sredina stranice AC i neka je tačka P na luku AC (kojem ne pripada tačka B) kruga k takva
da je �PAI jkk, da važi poredak P − M − S i da je PM ⊥ AC. Ako je tačka N presječna tačka poluprave
pp[P, S) i kruga k dokazati da je �AMP ∼ �NAP i da je �PIN ∼ �PMI.

3. Neka su dati krugovi k1(O1, r1), k2(O2, r2) i k3(O3, r3) takvi da k1 dodiruje krug k2 u tački P , k2
dodiruje krug k3 u tački Q, a k1 i k2 nemaju zajedničkih tački. Na pravoj p(O1, O2) date su tačke M i N
takve da M ∈ k1, N ∈ k3 i važi poredak M − O1 − O3 − N . Neka je {T} = p(O1, O2) ∩ p(P, Q). Dokazati
da su trouglovi �TNQ i �TPM slični.

4. U pravouglom trouglu �ABC, a i b su kraci a c je hipotenuza (BC = a, AC = b, AB = c).
Dokazati da je a2 + b2 = c2.

Talesova teorema

1. Dat je trougao �ABC u kome su poznate dvije visine AA′ = ha, CC ′ = hc i težišnica CC1 = tc.
Ako je data tačka D na duži BA′ takva da C1D⊥BC dokazati da je C1D = 1

2ha. Tvrdnju dokazati bez
primjene teoreme o srednjoj liniji trougla.

2. Neka je �ABCD paralelogram. Na polupravoj DB uzeta je tačka E tako da je poluprava AB
simetrala ugla �CAE. Neka je F tačka presjeka pravih CE i AB. Dokazati da je EC

EF = AB
BF .

Omjeri u trouglu

1. U trouglu �ABC je α : β : γ = 3 : 4 : 5. Dokazati da prava koja sadrži poluprečnik BS (S je centar
opisane kružnice �ABC) siječe stranicu AC u tački N koja je dijeli u omjeru 1 : 2 računajući od vrha A.

2. Ako jednakostraničnom trouglu �ABC (stranice a) svaku stranicu produžimo za a, dobijemo
trougao �A1B1C1. U kojem omjeru se nalaze površine trouglova �ABC i �A1B1C1.

3. Dokazati da težište trougla dijeli težišnicu u omjeru 2:1.
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4. Centar upisanog kruga u jednakokrakom trouglu dijeli visinu u odnosu 12 : 5. Ako je dužina kraka
trougla 60 cm, naći dužinu osnovice tog trougla.

5. Dokazati da težište trougla dijeli težišnicu u omjeru 2:1.

Deltoid

1. Deltoid je upisan u krug k1. Kraća dijagonala dijeli dužu na odsječke 37 cm i 54 cm. Nad tim
odsječcima kao nad prečnicima konstruisani su krugovi k2 i k3. Naći površinu P = Pk1 − Pk2 − Pk3 ,
označiti na slici šta predstavlja ova površina i odrediti dužinu kraće dijagonale BD.

Crtanje duži

1. Date su duži a i b (b < 1 < a). Nacrtati duž x ako je x
√

b =

√
a
√

3√
2

+ a2.

2. Date su duži a i b. Nacrtati duž x ako je x
√

2 + 1 =
√

3a − a2
√

b
, gdje je a < 1 < b.

3. Nacrtati duž x =
√

3 + ab√
ab

− 1, gdje su a i b date duži (a < 1 < b).

4. Nacrtati duž x =
√

ab +
√

2
ab

, gdje su a i b date duži.

5. Date su duži a i b. Nacrtati duž x ako je x
√

2 =

√
3
√

b

a
.

Trigonometrija

1. (Kosinusna teorema) Dat je raznostraničan trougao �ABC sa stranicama a, b, c i uglom
α = �BAC. Dokazati da je a2 = b2 + c2 − 2bc cosα.

2. Neka je �ABCD paralelogram kod koga su AB = a, BC = b, AC = p i BD = q. Dokazati da
vrijedi jednakost p2 + q2 = 2a2 + 2b2 (uputa: iskoristiti kosinusnu teoremu).
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Konstrukcije četverouglova

1. Dat je �ABC i data je duž DE. Konstruisati pravougaonik čija je površina jednaka površini
trougla �ABC i čija je jedna stranica jednaka dužini duži DE.

Konstrukcije trougla

1. Date su tri konkurentne prave i na jednoj od njih tačka A. Konstruisati trougao �ABC, tako da
njegove visine leže na datim pravama.

Računanje površine tijela u ravni

1. Dokazati da je površina pravouglog trougla jednaka proizvodu odsječaka p i q na koje u trouglu
upisana kružnica dijeli hipotenuzu.

1. Površina pravouglog trougla �ABC se računa po formuli P = a·b
2 , gdje su a i b katete trougla.

Iskoristiti ovu formulu i pomoću nje izvesti formulu za površinu P = a·ha
2 proizvoljnog raznostraničnog

trougla (ha je visina spuštena na stranicu a). Izvesti formulu i za površinu jednakostraničnog trougla u
kojoj se kao promjenjiva pojavljuje samo stranica a.

Krug

1. Neka je k krug koji je opisan oko trougla �ABC, AB < AC i neka je tačka N središte luka AC
(kojem pripada i tačka B) kruga k. Dalje, neka je M središte duži AC i P �= N tačka presjeka prave
p(N, M) i opisanog kruga. Dokazati da je NP prečnik opisanog kruga.

2. Date su prave t, q i s takve da q ⊥ t, s ⊥ t, s ∩ t = {Q} i q ∩ t = {P}. Dati su krugovi k1(O1, r1) i
k2(O2, r2) takvi da je O1 ∈ s, s ∩ k1 = {M, N} i Q − M − N , O2 ∈ q, k2 dodiruje krug k1 u tački E i k1
dodiruje pravu t u tački P . Dokazati da je PN ∩ O1O2 = {E}.

3. Dati su krugovi k1(O1, r1) i k2(O2, r2) koji se dodiruju u tački E i dat je krug k3(O3, r3) takav da
siječe krug k1 u tačkama P i Q, a krug k2 u tačkama M i N . Ako sa S označimo presjek pravih p(P, Q) i
p(M, N) dokazati da je p(S, E) tangenta na krug k1 i na krug k2.
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Konstrukcija prave u zadacima u kojima se pojavljuje i krug

1. Konstruisati vanjsku zajedničku tangentu dvijema datim kružnicama.

2. Date su dvije podudarne kružnice k1 i k2 i tačka T . Kroz tačku T konstruisati pravu na kojoj date
kružnice odsjecaju podudarne tetive.

3. Konstruisati unutrašnju zajedničku tangentu dvijema datim kružnicama.

Konstrukcija kruga

1. Data je prava t i tačke A, B �∈ t takve da p(A, B)||t. Konstruisati krug kroz tačke A i B koja
dodiruje datu pravu t.

2. Konstruisati kružnicu koja prolazi kroz datu tačku i dodiruje datu pravu u datoj tački.

Razni zadaci

1. Dat je trougao �ABC u kome su poznate dvije visine AA′ = ha, CC ′ = hc i težišnica CC1 = tc. Na
stranici BC data je tačka D takva da C1D⊥BC i C1D = 1

2AA′. Diskutovati da li se tačka D može dobiti
kao presjek dva kruga čiji se poluprečnici mogu izraziti preko ha, hc ili tc.

2. Dat je krug k sa centrom u tački S i prečnikom AB (A, B ∈ k, S ∈ AB). Na krugu k odrediti tačku
C tako da zbir duži AC + BC bude najveći. Odgovor obrazložiti.

3. Zadani su ugao �ACB, poluprava CM unutar ugla �ACB i poluprava CS koja polovi �ACB.
Dokazati da je �SCM = 1

2(�MCA − �MCB).

4. Ako su kraci trapeza međusobno normalni, dokazati da je zbir kvadrata osnovica jednak zbiru
kvadrata dijagonala.

5. U trouglu �ABC je AC = BC, a visina AD sa simetralom AE (E ∈ BC) ugla �DAC gradi ugao
od 30◦. Naći uglove trougla �ABC i dokazati da je AE = EC.

6. Na kraku x ugla �xOy data je tačka A. Konstruisati na kraku y tačku B, tako da je
�OAB = 3�OBA.
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Euklidska geometrija 2

1. Za dva trougla kažemo da su slična akko... Nabrojati četri stava o sličnosti trouglova!
O čemu moramo voditi računa kada se pozivamo na sličnost SSU?

2. Kako glasi treći potreban i dovoljan uslov da bi četverougao bio tetivni (AS · CS = ...,
gdje je S...).

3. Ugao izmed̄u tangente i tetive jednak je peri...
4. Talesova teorema glasi: Neka su... (vidi sliku)... Ako su a i a′ dvije med̄usobno

paralelne prave tada vrijedi
SP

SP ′ =
�
� =

PQ

� .

5. Poljedica talesove teoreme:
SP

SQ
=

�
� ,

SP ′

PP ′ =
�
� ,

SP

PP ′ =
�
� i

SP ′

P ′Q′ =
�
� .

6. Obrat Talesove teoreme glasi:
SP

SP ′ =
�
� =

PQ

� ⇒ a‖a′.
7. Neka je prava p(P, T ) tangenta na krug k. U kakvom su odnosu duži PT, PA i PB sa

slike ispod?

8. Neka su date dvije prave koje se sijeku u tački S i koje sijeku krug k u tačkama A, B,
C i D. U kakvom su odnosu duži SA, SB, SC i SD sa slike ispod?
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Podudarnost trouglova

Urad̄eni zadaci

1. Naći zbir α + β + γ + δ + η uglova u tjemenima ”petokrake zvijezde”. (Zvijezda je nacrtan
slobodno).

2. U trouglu je jedna stranica podudarna dvostruko odgovarajućoj visini. Dokazati da ugao
naspram te stranice ne može da bude tup.

3. Neka je AB najmanja stranica trougla �ABC i M proizvoljna tačka u unutrašnjosti trougla.
Dokazati da je MA + MB + MC < AC + BC.

4. Ako sva tri tjemena trougla �A1B1C1 pripadaju unutrašnjosti �ABC, tada je obim
�A1B1C1 manji od obima trougla �ABC. Dokazati.

5. Jedan ugao trougla dva puta je veći od drugog, dok težǐsna linija iz tjemena trećeg ugla dijeli
taj ugao na dva dijela od kojih je jedan dva puta veći od drugog. Naći uglove trougla.

6. Dokazati da se simetrale stranica trougla sijeku u jednoj tački S (S je centar opisane kružnice
trougla).

7. Neka je �ABC oštrougli trougao sa centrom opisane kružnice u tački S. Tačka P ∈ BC je
ortogonalna projekcija tačke A. Pretpostavimo da je �BCA ≥ �ABC + 30◦. Dokazati da je
�CAB + �CSP < 90◦.

8. Na bočnim stranicama AC i BC jednakokrakog trougla �ABC date su tačke M i N redom,
tako da je CM + CN ∼= AC (M i N nisu sredine stranica). Dokazati da je prava odred̄ena
sredinama bočnih stranica trougla incidentna sa sredinom duži MN .

9. Kroz tačku M -sredinu osnovice AB jednakokrakog trougla �ABC prolazi prava koja siječe
prave p(A, C) i p(B, C) u tačkama P i Q redom, tako da je (P − M − Q). Dokazati da je
PQ > AB.

10. Dokazati da se visine trougla sijeku u jednoj tački H (H zovemo ortocentar trougla).

11. Unutar �ABC uzeta je tačka M takva da je �MBA = 30◦, �MAB = 10◦. Odrediti ugao
�AMC, ako je �ACB = 80◦ i AC ∼= BC.

12. Odrediti uglove trougla kod kojeg je centar opisane kružnice simetričan centru upisane
kružnice u odnosu na jednu od njegovih stranica.

13. U unutrašnjosti kvadrata �ABCD data je tačka E takva da je �CDE jednakokraki sa
uglovima kod C i D od 15◦. Dokazati da je �ABE jednakostraničan.

14. Duž koja spaja sredine dvije susjedne stranice trougla se zove srednja linija trougla. Neka su
P i Q redom sredine stranica AB i AC trougla �ABC. Dokazati da je PQ = 1

2
BC i da je

p(P, Q)||p(B, C).

15. Iz jednog tjemena oštrouglog trougla konstruisana je visina, iz drugog simetrala ugla a iz
trećeg težǐsna duž. Dokazati da trougao kojeg obrazuju njihove presječne tačke ne može biti
jednakostraničan.

16. Dijagonala AC konveksnog četverougla �ABCD polovi njegov obim, a njena sredina
pripada dijagonali BD. Dokazati da je AB ∼= CD i AD ∼= BC.

17. U konveksnom četverouglu �ABCD rastojanja tjemena A i B od tjemena CD su
podudarna, a pored toga je AC + CB ∼= AD + DB. Dokazati da je AD ∼= BC i AC ∼= BD.
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18. Dokazati da većoj visini odgovara manja stranica i obrnuto.

19. Kroz tačku M koja leži na osnovici AB jednakokrakog �ABC prolazi prava koja siječe
prave p(A, C) i p(B, C) u tačkama P i Q redom, tako da je M sredina duži PQ. Dokazati
da je AP ∼= BQ.

20. U trouglu �ABC je upisana kružnica sa centrom u I. Dokazati da se centar opisane
kružnice oko trougla �BCI nalazi na presjeku poluprave pp[A, I) i kružnice koja je opisana
oko trougla �ABC.

21. Neka je I centar upisane kružnice trougla �ABC. U unutrašnjosti �ABC data je
tačka P takva da je �PBA + �PCA = �PBC + �PCB. Dokazati da je AP ≥ AI, te da
jednakost vrijedi ako i samo ako se tačka P podudara sa tačkom I.

Zadaci za vježbu

22. Dokazati da je ugao koji obrazuju visina i težǐsna linija koje odgovaraju hipotenuzi
pravouglog trougla jednak razlici oštrih uglova toga trougla.

23. Koje veličine mogu da budu uglovi α, β, γ trougla �ABC, ako je α ≥ β ≥ γ.

24. Data je kružnica k(O, r) i tačka M . C je proizvoljna tačka kružnice k(O, r), a A i B su
tačke u kojima prava MO siječe kružnicu k(O, r). Dokazati da je MA ≤ MC ≤ MB ili
MB ≤ MC ≤ MA.

25. Centri upisane i opisane kružnice trougla se poklapaju. Dokazati da je taj trougao
jednakostraničan.

26. Dokazati da je ugao trougla:
(a) oštar ako i samo ako je naspremna stranica manja od dvostruke težǐsne linije koja joj
odgovara;
(b) prav ako i samo ako je naspremna stranica podudarna dvostrukoj težǐsnoj liniji koja joj
odgovara;
(c) tup ako i samo ako je naspremna stranica veća od dvostruke težǐsne linije koja joj
odgovara.

27. Koja stranica raznostranog trougla je najbliža:
(a) centru opisane kružnice;
(b) ortocentru;
(c) težǐstu?
(Odgovore obrazložiti.)

28. Koja tjeme raznostranog trougla je najbliža:
(a) ortocentru;
(b) centru upisane kružnice
(c) težǐstu?
(Odgovore obrazložiti.)

29. U unutrašnjosti konveksnog četverougla naći tačku za koju je zbir rastojanja do tjemena
četverougla minimalan.

30. Naći tačku S za koju je zbir rastojanja do četiri tačke iste ravni minimalan.
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